
4. Òåîðèÿ çà ïîâåäåíèåòî íà

ïîòðåáèòåëÿ

Ôóíêöèè íà ïîëåçíîñò. Çà ðàçëèêà îò ïîâåäåíèåòî íà ïðîèçâîäèòåëèòå, ÷èÿòî åäèíñòâåíà

öåë å äà ïîëó÷àò ìàêñèìàëíà ïå÷àëáà, ïîâåäåíèåòî è ìîòèâàöèÿòà íà ïîòðåáèòåëÿ íå

ñà òîëêîâà ïðîñòè. Âñåêè åäèí èíäèâèä èìà ñâîèòå ïðåäïî÷èòàíèÿ êúì èëè èçìåæäó

øèðîêà ãàìà îò ñòîêè è íÿìà î÷åâèäåí íà÷èí äà ñå èçðàçè ôîðìàëíî íåãîâîòî æåëàíèå.

Çàòîâà íèå ùå ïðèåìåì åäèí ìàòåìàòè÷åñêè ïîäõîä, êîéòî èìà öåëòà äà ìîäåëèðà ïîâåäåíèåòî

íà ïîòðåáèòåëÿ, êîéòî ñå îïèòâà äà óäîâëåòâîðè ìíîãîìåðíèòå ñè æåëàíèÿ.

Äà äîïóñíåì, ÷å åäèí òèïè÷åí ïîòðåáèòåë, ïîñòàâåí ïðåä èçáîðà êîëêî äà ïîòðåáè îò n
ðàçëè÷íè ñòîêè, èìà ïðåäïî÷èòàíèÿ, êîèòî ìîãàò äà áúäàò èçðàçåíè ÷ðåç ôóíêöèÿòà íà

ïîëåçíîñò:

U(x) = U(x1, x2, ..., xn), (1)

êúäåòî x1, x2, ..., xn ñà áðîÿò íà åäèíèöèòå, êîèòî ïîòðåáèòåëÿ èñêà äà êóïè ñúîòâåòíî îò
ïúðâàòà, âòîðàòà,...,n-òàòà ñòîêà. Àêî ñëó÷àéíî äâå ñòîêè èìàò åäíà è ñúøà ñòîéíîñò íà

ïîëåçíîñò, òî ïîòðåáèòåëÿò å áåçðàçëè÷åí â ïðåäïî÷èòàíèåòî ñè êúì âñÿêà åäíà îò òÿõ.

Àêî n = 2, òîãàâà ìîæåì äà ïðåäñòàâèì ôóíêöèÿòà íà ïîëåçíîñò âúâ âèä íà ãðàôèêàíà

êðèâàòà íà áåçðàçëè÷èå:

ôèã.14
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2Êîíòóðèòå íà U(x) ïðåäñòàâëÿâàò ðàçëè÷íèòå "ïàêåòè" îò ñòîêè, êîèòî èìàò åäíàêâà

ïîëåçíîñò. òå ñå íàðè÷àò ëèííèè íà áåçðàçëè÷èå. Â ò.A, ò.B è ò.C ïîëåçíîñòà å åäíà è

ñúùà, äîêàòî â ò.D è ò.E ïîëåçíîñòà å ïî-âèñîêà.

Ñåãà ùÿ èçêàæåì íÿêîè ñâîéñòâà íà U(x): 1) U(kx) > U(x) çà k > 1, ò.å. ïîòðåáèòåëÿò
ïðåäïî÷èòà ïîâå÷å ïðåä ïî-ìàëêî ñòîêè, òàêà ÷å êðèâèòå íà áåçðàçëè÷èåòî, êîèòî ñà ïî-

äàëå÷å îò íà÷àëîòî íà êîîðäèíàòíàòà ñèñòåìà, ïîêàçâàò ïî-ãîëÿìà ïîëåçíîñò; 2) U(x) å
âäëúáíàòà, ò.å. àêî çà íÿêîå íèâî íà ïîëåçíîñò U(x1, x2) = u èìàìå(

dx2
dx1

)
= −U1

U2
. (2)

U1
U2

ñå íàðè÷à ïîòðåáèòåëñêà ìàðãèíàëíà íîðìà íà çàìåñòâàíå. Îò ñâîéñòâî 2) ñëåäâà, ÷å

ôóíêöèÿòà íà ïîëåçíîñò èìà ñâîéñòâîòî ìàðãèíàëíàòà íîðìà íà çàìåñòâàíå äà íàìàëÿâà:

U1/U2

x1/x2
≤ 0. (3)

Ìàðãèíàëíàòà íîðìà èçìåðâà êîëè÷åñòâîòî x2, îò êîåòî ïîòðåáèòåëÿò ñå íóæäàå, çà äà
êîìïåíñèðà çàãóáàòà íà åäèíèöà ñòîêà îò x1. Ñúîòâåòíî î÷àêâàìå, ñ íàðàñòâàíåòî íà

îòíîøåíèåòî x1/x2, ìàðãèíàëíàòà íîðìà äà íàìàëÿ ñâîÿòà ñòîéíîñò.

Ìàêñèìàëèçèðàíå íà ïîëåçíîñòòà è ôóíêöèè íà òúðñåíåòî. Äà ðàçãëåäàìå

ïðîáëìà çà ìàêñèìàëèçèðàíåòî íà ïîëåçíîñòà, àêî ïîòðåáèòåëÿ ðàçïîëàãà ñ ïàðè÷åí

äîõîä m, ïðåäíàçíà÷åí çà çàêóïóâàíå íà ñòîêè.

Íåêà âåêòîðúò p(p1, p2, ..., pn) ïðåäñòàâÿ öåíèòå íà ñúîòâåòíèòå ñòîêè. Òîãàâà òðÿáâà äà

å èçïúëíåíî ñëåäíîòî íåðàâåíñòâî:

p1x1 + p2x2 + ...+ pnxn ≤ m èëè

px ≤ m. (4)

Ùå ïðèåìåì ñúùî òàêà, ÷å ïîòðåáèòåëÿò íå ìîæå äà ïðîìåíè íèòî öåíèòå p, íèòî äîõîäà

m.
Ñâîéñòâîòî 1) ïîêàçâà, ÷å ïîòðåáèòåëÿ ùå ïîõàð÷è öåëèÿ ñè ïðèõîä, ò.å.

px = m. (5)

Òàêà ìîæåì äà ïðèëîæèì ìåòîäà íà Ëàãðàíæ çà îïòèìèçàöèÿ, ò.å.

maxx,λ{L(x, λ) = U(x) + λ(m− p1x1 − p2x2 − ...− pnxn)}. (6)

Óñëîâèÿòà çà ìàêñèìóì ñà

∂U
∂xi

= λpi ,çà i=1,2,...,n

m = p1x1 + p2x2 + ...+ pnxn
(7)

Òàêà x = x(p,m) è λ = λ(p,m)

λ =
∂U

∂xi

1

pi
i=1,2,...,n (8)



3Òîâà å ìàðãèíàëíàòà ïîòðåáèòåëñêà ïîëåçíîñò.

Ïðè ìàêñèìàëíî íèâî ïîëåçíîñò íå å âúçìîæíî

∂U

∂xj

1

pj
<
∂U

∂xk

1

pk
, (9)

òàêà, ÷å ïîòðåáèòåëÿò ìîæå äà ïîâèøè ïîëåçíîñòà ñè ÷ðåç ïðåíàñî÷âàíå íà ïàðè îò

ñòîêàòà j êúì ñòîêàòà k. Â ñëó÷àÿ íà äâå ñòîêè, òîâà ìîæå äà ñå ïîêàæå è ãðàôè÷íî:

ôèã.15

Ïðè äàäåíè m, p1, p2 ïðèäâèæâàìå íèâîòî íà ïîëåçíîñò äî 	u, òàêà ÷å òî äà ñå äîïèðà

ïðàâàòà px=m â ò..

Ïðèìåðè:

1) Íåêà U(x1, x2) = xα1x
1−α
2 , êúäåòî α ∈ (0, 1) è äà ìàêñèìàëèçèðàìå ïîëåçíîñòà

max
x1,x2,λ

{L(x, λ) = xα1x
1−α
2 + λ(m− p1x1 − p2x2)} (10)

Óñëîâèÿòà ñà
λxα−1

1 x1−α2 = λp1
(1− α)xα1x

−α
2 = λp2

m = p1x1 + p2x2

(11)

èëè
α U
x1

= λp1
(1− α) Ux2 = λp2
m = p1x1 + p2x2.

(12)

Òàêà ïîëó÷èõìå x1(p,m) = αm
p1

è x2(p,m) = (1−α)m
p2

. Teçè ôóíêöèè ñå íàðè÷àò ôóíêöèè

íà ïîòðåáèòåëñêîòî òúðñåíå.

2) Íåêà U(x1, x2) = x
1/2
1 + x

1/2
2 è îòíîâî äà ìàêñèìàëèçèðàìå ïîëåçíîñòà:

maxx1,x2,λ{L(x, λ) = x
1/2
1 + x

1/2
2 + λ((m− p1x1 − p2x2)}. (13)



4Îò
1
2x

−1/2
1 = p1x1

1
2x

−1/2
2 = p2x2

m = p1x1 + p2x2

(14)

ïîëó÷àâàìå
√

x2
x1

= p1
p2

è ñúîòâåòíî x2 =
(
p1
p2

)2
x1. Oñâåí òîâà ïîëó÷àâàìå è x1(p,m) =

p2m
p1(p1+p2)

è x2(p,m) = p1m
p2(p1+p2)

.

Ìèíèìàëèçèðàíå íà ðàçíîñêèòå è êîíïåíñèðàíè ôóíêöèè íà òúðñåíåòî. Äà

ðàçãëåäàìå ïðîáëåìà çà ìèíèìàëèçèðàíå íà ðàçíîñêèòå íà äàäåí ïîðòåáèòåë, íåîáõîäèìè

çà äîñòèãàíå íà îïðåäåëåíà êðèâà íà áåçðàçëè÷èå. Ôîðìàëíî òîâà ìîæåì äà ãî çàïèøåì

òàêà:

min
x

{px, U(x) = u} ,êúäåòî u e ôèêñèðàíî. (15)

Îòíîâî ùå èçïîëçâàìå ìåòîäà íà Ëàãðàíæ:

min
x,µ
{L(x, µ) = xp+ µ(u− U(x))}. (16)

Ñúîòâåòíî óñëîâèÿòà çà ìèíèìóì ñà:

pi = µ ∂U∂xi ,i=1,2,...,n

U(x) = x.
(17)

Îò ïîñëåäíîòî ìîæåì äà íàìåðèì xi = xi(p, u), i = 1, 2, ..., n, êîèòî ñå íàðè÷àò êîìïåíñèðàíè
ôóíêöèè íà òúðñåíåòî.

Àíàëîãè÷íî íà ôóíêöèÿòà íà ôèðìåíèòå ðàçõîäè, ôóíêöèÿòà íà ðàçíîñêèòå íà ïîòðåáèòåëèòÿ

ñå äåôèíèðà ÷ðåç

e(p, u) = px(p, u), (18)

ò.å.

e(p, u) =

n∑
i=1

pixi(p, u). (19)

Íåêà îòíîâî ðàçãëåäàìå ñëó÷àÿ, êîãàòî ïîòðåáèòåëÿ èçáèðà ìåæäó äâå ñòîêè:

ôèã.16



5Íà ôèã.16. íèâàòà íà ðàçíîñêèòå p1x1+ p2x2 ñà ïðåäñòàâåíè ÷ðåç óñïîðåäíè ëèíèè, êàòî
ïî-íèñêèòå ðàçíîñêè ñà ïî-áëèçî äî íà÷àëîòî íà êîðäèíàòíàòà ñèñòåìà. Íàé-íèñêîòî

íèâî íà ðàçíîñêèòå, îòãîâàðÿùî íà u, ñúîòâåòñòâà íà áþäæåòíàòà ëèíèÿ, êîÿòî å äîïèðàòåëíà
êúì êðèâàòà íà áåçðàçëè÷èåòî â ò.A.
Íåêà ñåãà ðàçãëåäàìå åäíî èíòåðåñíî ñâîéñòâî íà ôóíêöèÿòà í àðçíîñêèòå. Íåêà ðàçãëåäàìå

ñëó÷àÿ, êîãàòî pi ñå ïðîìåíÿ è äà èçñëåäâàìå x(p, u) è e(p, u).
Îò (19) ïîëó÷àâàìå

∂e(p,u)
∂pi

= xi +
∑n

j=1
∂xj
∂pi

= xi(p, u) + µ
∑n

j=1
∂U
∂xj

∂xj
∂pi
, (20)

íî U(x) = x, ñëåäîâàòåëíî ∂U
∂xj

= 0, j = 1, 2, ..., n è ïîëó÷àâàìå

∂e(p, u)

∂pi
= xi(p, u), (21)

ò.å. ïðîèçâîäíàòà íà ôóíêöèÿòà íà ðàçíîñêèòå ïî îòíîøåíèå íà öåíàòà íà åäíà ñòîêà ñå

ðàâíÿâà íà òúðñåíåòî êîëè÷åñòâî îò òàçè ñòîêà.

Àêî xi íå áÿõà ôóíêöèè íà öåíèòå, à âìåñòî òîâà áÿõà êîíñòàíòè, òîãàâà (21) î÷åâèäíî

ùåøå äà å âÿðíî, òúé êàòî e =
∑n

j=1 pjxj . Íî âñÿêî xj çàâèñè îò öåíèòå, âêëþ÷èòåëíî

pi, òàêà ÷å èìàìå n íà áðîé âëèÿíèÿ pi âúðõó e. Òàêà ïîêàçàõìå, ÷å ñáîðúò íà âñè÷êè

ñòðàíè÷íè âëèÿíèÿ âèíàãè òðÿáâà äà áúäå ðàâåí íà íóëà.

Äðóã ðåçóëòàò îò íàïðàâåíèòå ðàçñúæäåíèÿ, å ÷å

∂xi(p, u)

∂pj
=
∂xj(p, u)

∂xi
, (22)

êîåòî ñëåäâà îò
∂2e(p, u)

∂pi∂pj
=
∂2e(p, u)

∂pj∂pi
(23)

è îò (21).

Íåêà ñåãà ðàçãëåäàìå ñëåäíèÿ ïðèìåð:

U(x) = xα1x
1−α
2 , êúäåòî α ∈ (0, 1). (24)

Çà êîìïåíñèðàíèòå ôóíêöèè íà òúðñåíåòî èìàìå x1(p1, p2, u) =
(

α
1−α

p2
p1

)1−α
u è x1(p1, p2, u) =(

1−α
α

p1
p2

)α
u, êúäåòî U(x) = u. Çà ôóíêöèÿòà íà ðàçíîñêèòå ïîëó÷àâàìå

e(p1, p2, u) =

(
p1
p2

)α( p2
1− α

)1−α
u (25)


